PURA ED APPLICATA. 

SULLO SVILUPPO DI UN DETERMINANTS 

NOTA 

DEE PROF. FRANCESCO BRIOSCHI 


Posto per brevita 


1 1 

*-« r * ” (x-a r y. 


si ha facilmente che il delerminante: 



L a i,l 

*i.i • • 

* - «n,l 

a *n 

A = < 

J 

««, 2 • • 

a n, 2 



. a i»2n 

a l,Si» • 

• * a n,2n 

7i 


e uguale a : 


( 1 ) 

essendo 


/_ II (a 1; o 2 ,. • . Qn) n(x t , x 2 ,•. . a? 2 „) 

’ ? S K) ? 2 (a 2 )... <? 2 (a„) 

<t(x) = (x—x t ) (x—x 2 ) ... (x—x in ) 


ed il simbolo n(a t , a 2 , . . . . o„) indicando il prodotto delle differenze delle quaulita 
ftp ftjj • • • (&fi j cioe • 

n(a 1? a 2 ,... a„) = (o„ a t ) (a n a 2 ),..(a n a n _ t ) (ci B _i cq) ... (a 2 — a L ). 

Ora supponendo: 


P(tf) = (x —a,) (x —a 2 ). .. (x—a n ) 


si hanno le rclazioni: 


? («l) ? («s) - ? («„) = P fa) P tei) ••• P (®2„) 

n ( n — t) 

n («i> o 2 v •• a n ) = (-1) * P'(fl t ) P'(a 2 ).. . P'K) 
dunque si avra anche: 

(2) A=(_l) 1 * P / ( a t) P' 2 ( a a) ... P' 2 (°n) ^2) ••• X 2n) 

' <?(a t ) <?(a 2 )..(p(o n ).. P(x 4 ) P(x 2 ).. P(a? 2ft ) 


Tom. I. N°. I. 1858 . 
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ANNALI DI MATEMATICA 


Per ottenere gli sviluppi dei determinanti parziali -j— , 


dA dA 


da., ' da r 


osserviamo che ; 


( 3 ) 


dA 

dx r , s 

dA 


= (-!)' 

= (-1 r* 


a r ,i A r>1 4- ... -+-O r>f _ 1 ^r>s-—i J ' ,*■-$-1 .*•£ ^r, 2 « ^r 4 2 n 

| &r,l *•* ^r,j—•! ^r,j—1 “ f" *H“ • • • a r,2n ^-r t 2n 


essendo A r>1 , A r , 2 determinanti del 2 (n —1)“® ordine anaioghi all’A. Quindi pel 
valorc (1) di quest’ ultimo determinante si avra : 


A r ,i = (—1) 


n+l II .. d r —— 1 ? ■J'i+lv ® 2 «) 

f*( a i) .../(a,-.) /WO 


A r ,l=( - 1 ) 

nelle quali : 

Ora ponendo : 

si ha : 


n‘(o„..a w ,a r-up*» Cl, £ ) X s — P 


/*(«l) ••• f i a r- 1) /*(«r+i) -• /■(««) 


(*o) 


(*>*) 


/(*) = 


«*> , ♦(*)=-!<*> 


rr— 


x—x s 


N(*) = 


P(«) 

x — a r 


/*(«.) - /’(«_) /•(««)... y>„) = 

inoltre : 

n(x 1 ,...S |_ 0 ®, + i,..®2») f{«.) = (—l) ,+l n(*„ x 2 , .. s,_ t , x, +l ,..x 2 „) («*) 

n — 1) — 1) ®«'4.U”®2i») *{* (*®f) =: (“ 1 ) H(®u X 2 > •• X s — j) X 2n ) (i^>s) 

quindi : 

^ / /t \n—-i ^ &r—i? &r-H>*** ®#i) ^(^1’ # 2 *) N (^/) 



PURA ED APPLIGATA. 

Sostiluendo questo valore nella prima delle (3), osservando essere : 
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N’(x t ) 


(x t — a r ) 


• - ~h 




N *(x s +i) 


-f- 


{x^—a r ) {x J+l —a r ) ¥(x, +l ) 

_ P' 2 («r) 


(Xtn a r)'^/ {Xz n ) 


<M«,) 


si ottiene : 
dA 


/_ n (fl i? • ». O flr-flV" ^n) 1? ?»*• ^2re) ^ 2 (^r) 

d*r.s ^(di) ••• + 2 (Or-l) ^(“r+l) -• ^ 2 K) ^(flr) 


ed analogamente : 


dA 


da r 


/_i n (a t ,..CT r _ t ,g r+t ,..o n ) II(x t , x 2> .. Xs—o Xs+ir^2al / P f ( a r) V 

+ 3 (®l) — Vfar-l) ^ 2 («r+l) — f(d n ) \ 4 1 (®r) /«r' 


Queste espressioni dei determinanti parziali -■ , 4— si ponno trasformare come 

d« riJ da r>i 

si e fatlo superiormente pel determinanle A; infatti osservando che : 

n’K,... «_ o, + .a.) = (-D 3 ^. 

*W H«J - +(».) = (-!)■ P(*i) - P (*,_,) P(x, +1 )... P(x„) 

dalle superiori si dedurranno le seguenli: 


( 4 ) 


dA / ir P' 2 K)P'> 2 )..P'> n ) n(x t , ...x x _ t , x s ^,...x 2lt ) ip(a r ) 
\ dcc r.s ••'{'(«») ’ P^i) •* P(x,_ t ) P(X J+1 ) .. P(x 2n )- P' s (a r ) 

<*A _ P >2 (q t )F>,)..P> B ) II(x t , ... Xs—if x s+l ,,., x 2n ) / <f(n r ) V 

' <Ida.W<(a.d . . d/faA ’ Plx.\...P/a;. .\Pl.r ^P ,2 («r)/«r 


+K) <K«t) • • +(««) ’ P(x t )...P(x,_,)P(x, +l )... P(x 2n ) 


Pavia Ottobre 1857. 



